第二学期第二十三次课
§4  单变量有理函数域

9.4.1   域上的一元有理分式域的定义

设
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逐一验证“反身性”、“对称性”、“传递性”可知
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为一等价关系。用
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等价的元素的全体。现记
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的等价类的集合为
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中的元素。下面在
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上定义二元运算：
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可以验证：

（1）
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是良定义的，即与等价类代表元的选择无关；
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对加法构成交换群，
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对乘法也构成交换群，且加法和乘法满足分配律。

于是，
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构成域，称之为
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的分式域或商域，将
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中的元素
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记为
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，则
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中的元素的运算规则与通常的分式运算完全一致。

定义9.15  （域上的一元有理分式域） 若
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，并将其称之为域上的一元有理分式域，其元素形如
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9.4.2  有理分式的准素分解式

定义9.16 （准素分式）在
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内的一个分式
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是首一不可约多项式，而
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，则称之为准素分式。

定理   
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内任意分式可分解为一个多项式和若干准素分式之和。

证明：设
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的素因子标准分解式为：



[image: image38.wmf]1

1

()()()

s

e

e

s

fxpxpx

=

L


则存在
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，使得
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于是
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且不难得


将
[image: image42.wmf]()

i

qx

表成
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的方幂的
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线性组合：
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将其带入即得
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的准素分解式。

注：1）
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内的准素分式应为
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，又上面的定理，可知
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内任一真分式
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2）
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内的准素分式有下列两种类型：
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其中
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第10章   多元多项式环

§2对称多项式

10．2．1    对称多项式、初等对称多项式的定义

名词    
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阶置换
考察前
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个自然数组成的集合
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image59.wmf]W

到自身的一个一一对应称为一个
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阶置换。以
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其含义是：
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定义10.1    对称多项式
现设
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这样
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定义了
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内的一个变换。

如果对一切
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定义10.2    初等对称多项式
现考虑
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其中，
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易知
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即
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内的对称多项式。我们把这
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个特殊的对称多项式称为初等对称多项式。
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