第一学期第十八次课

4.1.3 线性空间的基与维数，向量的坐标
    设V是数域K上的线性空间，

定义4.9  基和维数

如果在V中存在n个向量
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，满足：

1）、
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线性无关；

2）、V中任一向量在K上可表成
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的线性组合，

则称
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为V的一组基。

基即是V的一个极大线性无关部分组。

基的个数定义为线性空间的维数。

命题4.4  设V是数域K上的n维线性空间，而
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。若V中任一向量皆可被
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线性表出，则
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是V的一组基。

证明：由
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与V的一组基线性等价可以推出它们的秩相等。

命题4.5  设V为K上的n维线性空间，
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，则下述两条等价：

1）、
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线性无关；

2）、V中任一向量可被
[image: image11.wmf]12

,,,

n

aaa

L

线性表出。

定义4.10  向量的坐标

设V为K上的n维线性空间，
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是它的一组基。任给
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，由命题  ，
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可唯一表示为
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的线性组合，即
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，使得 
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，

于是我们称
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为
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在基
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下的坐标。

易见，在某组基下的坐标与V/K中的向量是一一对应的关系。

_1121518883.unknown

_1121522725.unknown

_1121525438.unknown

_1121525576.unknown

_1121525403.unknown

_1121525404.unknown

_1121522931.unknown

_1121518912.unknown

_1121522398.unknown

_1121522494.unknown

_1121522349.unknown

_1121518820.unknown

_1121518791.unknown

