
第四章作业	
   	
  
习题十一	
   3,	
  5;	
  习题十二	
   1,	
  4;	
  习题十三	
   4,	
  6,	
  9;	
   	
  
习题十四	
   3,	
  6,	
  8;	
  习题十五 1,	
  3,	
  4.	
   	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
第 4.1节	
  习题十一	
   3,	
  5.	
  
	
  
3.	
  随机向量(𝑋,𝑌)的联合密度为	
   	
  

𝑝 𝑥,𝑦 =   𝑐(𝑅 − 𝑥! + 𝑦!),	
  当𝑥! + 𝑦! < 𝑅!;	
  

𝑝 𝑥,𝑦 =   0,	
  当𝑥! + 𝑦! ≥ 𝑅!.	
  
求:	
  (1)	
  系数𝑐,	
   	
   (2)	
  随机向量落在圆𝑥! + 𝑦! ≤ 𝑟!内的概率,	
  (𝑟 < 𝑅).	
  
	
  
5.	
  设(𝑋,𝑌)的联合密度为	
  

𝑝 𝑥,𝑦 =   𝐴 sin(𝑥 + 𝑦),	
  当0 < 𝑥 < !
!
	
   ,	
   0 < 𝑦 < !

!
;	
  

𝑝 𝑥,𝑦 =   0,	
  其他.	
  
求:	
  (1)	
  系数𝐴,	
   	
   (2)	
  边缘密度.	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
第 4.2节	
  习题十二	
   1,	
  4.	
  
1.	
   假设𝑋,𝑌相互独立,	
   密度分别为	
   	
   𝑝! 𝑥 =   1,	
   0 ≤ 𝑥 ≤ 1;	
   𝑝! 𝑥 =   0,	
   其他.	
  
𝑝!(𝑦) =   𝑒!! ,	
   𝑦 > 0;	
   𝑝!(𝑦) =   0,	
   𝑦 ≤ 0.	
  求	
   𝑋 + 𝑌的密度.	
  
	
  
4.	
  设𝑋,𝑌独立同分别,	
  密度为𝑝 ∙ ,	
  分布函数为𝐹 ∙ .	
  求	
   min{𝑋,𝑌}的密度.	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
第 4.3节	
  习题十三	
   4,	
  6,	
  9.	
  
4.	
  设	
   (𝑋,𝑌)服从区域𝐷 = { 𝑥,𝑦 : 0 < 𝑦 < 𝑥 < 1}上的均匀分布,	
  求相关系数𝜌.	
  
	
  
6.	
  已知𝐷 𝑋 = 25,	
   𝐷 𝑌 = 36,	
   𝜌 = 0.4.	
  求𝐷 𝑋 + 𝑌 及𝐷 𝑋 − 𝑌 .	
  
	
  
9.	
  设𝑋  ~N(0,1),	
  而𝑌 = 𝑋!(𝑛是正整数).	
  求𝜌!" .	
  
	
  
	
  
	
  



第 4.4节	
  习题十四	
   3,	
  6,	
  8.	
  

3.	
  设𝑋,𝑌,𝑍独立同分布,	
  服从N(0,1),	
  求 𝑋! + 𝑌! + 𝑍!的概率密度.	
  

	
  
6.	
  将𝑛只球放入𝑀只盒子中去，设每只球落入每个盒子是等可能性的.	
  求有球的
盒子数 X 的均值.	
   (提示:	
  引入随机变量	
   𝑋! = 1,	
  当第𝑖只盒子中有球;  𝑋! = 0,	
  当
第𝑖只盒子中无球.	
  显然有𝑋 = 𝑋! +⋯+ 𝑋! .)	
  
	
  
8.	
   对于随机变量𝑋,𝑌,𝑍 ,	
   已知𝐸𝑋 = 𝐸𝑌 = 1,	
   𝐸𝑍 = −1,	
   𝐷 𝑋 = 𝐷 𝑌 = 𝐷(𝑍) =

1,	
   𝜌!" = 0,	
   𝜌!" =
!
!
,	
   𝜌!" = − !

!
.	
  

	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
第 4.5节	
  习题十五 1,	
  3,	
  4.	
  
1.	
  设𝑋与𝑌相互独立.	
   𝑋服从泊松分布,	
   𝐸𝑋 = 𝜆!,	
   𝑌也服从泊松分布,	
   𝐸𝑌 = 𝜆!.	
  试
在𝑋 + 𝑌 = 𝑛的条件下求出𝑋的条件分布.	
  
	
  
3.	
   设𝑋和𝑌都是离散型随机变量 ,	
   𝐸(𝑌!)存在 .	
   𝜑 𝑥 = 𝐸(𝑌|𝑋 = 𝑥) ,	
   当𝑃 𝑋 =
𝑥 > 0;	
   𝜑 𝑥 = 0,	
  否则.	
  试证明:	
  对任何非负函数𝜓 𝑥 ,	
  只要𝐸(𝜓 𝑥 )!存在,	
  必
成立:	
  

𝐸(𝜑 𝑥 − 𝑌)! ≤ 𝐸(𝜓 𝑥 − 𝑌)!.	
  
	
  
4.	
  设一天走进某百货商店的顾客数是均值为 1200的随机变量,	
  又设这些顾客所
花的钱数是相互独立的，均值为 50 元的随机变量.	
  又设任一顾客所花的钱数和
进入该商店的总人数相互独立.	
  试问该商店一天的平均营业额是多少？	
  
	
  
	
  


